ACTIVIDADES DE REFUERZO

17 y 18 | Integrales indefinidas.

Métodos de integracion

X
Calcula la primitiva de la funcién f(x) = ——=—== que cumple la condicién de que su grafica pasa por el punto
0, 3). VXt A+ 1

Halla la ecuacién de una curva y = f(x) sabiendo que pasa por el origen de coordenadas y que la pendiente de
la recta tangente en el punto genérico de abscisa x es m(x) = 3x* + 1.

Calcula las siguientes integrales indefinidas:

a) J’ex - (e + 1)*dx b) jx- et 2 dx

Calcula las siguientes integrales indefinidas:

L2 1
a) J—X dx b) j dx
X X - Lx

Calcula las siguientes integrales indefinidas:

a) Jx- sen x dx b) sz - 2% dx

Calcula las siguientes integrales indefinidas:

2x + 5 + 1
a)Jf dx b)fx dx
x°+ 1

Calcula las siguientes integrales indefinidas:

X'+ x> —x*=-x+3 x> — 4
a)J 5 dx b)‘[3 5 dx
X° + x x>+ x°—x—1

X+ 3
x> — 3x* + 4x — 12

Determina todas las primitivas de la funciéon f(x) =

Calcula las siguientes integrales indefinidas:

a) je* “y/1 — e dx b) Jsen X - sen 2x dx
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SOLUCIONES

Nota: Siguiendo el criterio del libro, la constante C
se sobrentiende, por lo que solo se escribe cuando
se pide su valor.

1. r :J — X+ 1+
(x) \/ +1 X C
Como F(0) =3 = C=2y F(x) =\x>+1+2
2. f(x)=Jm(x)dx=[(3x2+1)dx=x3+x+C
f0) =0 > C=0yflx) =x>+ x

a) Cambio de variable: t = e* + 1; dt = e* dx

t° 1
Jt“dt=—=—(ex+ 1)°
5 5
b) Cambio de variable: t = x* + 2; dt = 2x dx
1 1 1,
f—etc)’i.‘:—et:—ex+2
2 2 2
ax t? 1
4, o sit= Lx; dt=—$Jt2dt=—=—L3x
X 3 3
ax 1
b) Sit=Lx; dt =— = JTdt= Lt = L(Lx)
X
5. a) Integracién por partes:
u=x,dv=senx-dx = du=dx, v= —cosx
I=—xcosx—J(—cosx) dx = —xcos x + sen x
2X
b) u=x? dv=2dx = du=2xdx,v=E
2'2X 2)( 2.2)( 2
I:X —JZX'—O’X:X Jx 2% dx
L2 L2 L2 L2
Integrando de nuevo:
u=x, dv=2"dx du = dx, v =—
/ j / |_2
x2 -2 2 (x-zx Jz* )
I= - — - dx| =
L2 L2 L2 L2
2‘2x X'2X+1 2x+1
T TIPS
2x 5
6. a)I=J2 dx+J2 dx =
x-+ 1 x-+ 1

=L|x*+ 1| + 5 arctg x

1
b)1=j X zdx—I—j dx =
9 + x 9 + x
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1

1 3
+ — |————dx =
3 X
1+ =
3

1 2Xx
=—J S dx
2)9 + x
X

1 1
=—L|9+ x*| +— arctg—
2 3 3

b)

Haciendo la division entera:

3
I=j(x2—1+xz+x)dx

Descomponiendo en fracciones simples:
3 A B
. ==+
X° + x X x+ 1
es decir, 3 = A(x + 1) + Bx
Dando valores a x se obtiene A = 3y B =

3 3
I = 214+ - - dx =
- J(X X x+1)x

3

X
Z?—X+3L‘X‘—3L|X+1|

X+ x*=-x—-—1=(x-1 (x + 17
Descomponiendo en fracciones simples:

3J dx 7J dx BJ dx
== +— += | —=
4 Ix—1 4)x+1 2)x+1)7?

3 7 3 1
=—>L|x—1|+—Lix+1| ——
4 4 2 x+1

8.

P = 3x*+ 4x — 12 =
Descomponiendo en fracciones simples:

6 J dx 6 J X 5 J dx
= — - ax — =
13)x—3 13 )x*+ 4 13 ) x?2 + 4

(x> + 4) (x — 3)

6 3 5
—L|x—3| +—L|x + 4| ——arctg—
13 26

9. a)

b)

Cambio de variable e* = sen t, e*dx = cos t dx

IZJ\/l—senzt-costdtZJcosztdtz

J1+c052t 1
= |— cos t

1
dt = —t+ —sent-
2 2 2

Deshaciendo el cambio de variable:

1 1 .
I= ~ arcsen X + ?ex V1 — e

2X — x) — cos (2x +
I:JCOS(X x)2cos(x X)dx

1
= —Jcosxd
2

1 1
= —sen x —— sen 3x
2 6 _/
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1
- Jcos 3xdx =
2




